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1.设X是 Banach 空间, ( )T t 为X上的 0C −半

群,A为其生成元,证明A是闭稠定的. 

 

2.设X是 Banach空间, ( ):A X D A X⊇ → 为线

性算子,试用 Lumer---Phillips定理证明A生
成 0C −压缩半群当且仅当 
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ii) *,A A 均耗散. 
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为一组实数.定义 
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证明:若 1 0, 1,2,
n n

nλ λ+ < < = ⋯ ,则 ( )T t 生成解

析半群. 

 

4.设H为 Hilbert 空间,H上的 0C −半群 ( )T t



的生成元为A,证明 ( )T t 指数稳定当且仅当存

在正定算子 ( )P L H∈ ,使得 
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5.考虑控制系统 ( ), ,A BΣ − ,定义 
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证明:R是包含 ( )R B 的最小 ( )T t −不变子空

间. 

 

6.设X是Banach空间,A是X上 0C −半群 ( )T t  

的生成元, ( )D L X∈ .证明: 0t∀ ≥ ,算子积分方

程 
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0

,
t

S t x T t x T t s DS s x ds x X= + − ∈∫  

有唯一的解 ( ) ( )S t L X∈ . 


